
1.1.1.1. 假设

求 、  和谱半径 。

2.2.2.2. 设 ，其 Gershgorin 闭圆盘为

(1) 若这些圆盘两两不相交，证明每个圆盘恰含一个特征值（按代数重数计数）。

(2) 若其中两个圆盘仅在一点相切，且它们的并集与其余圆盘不相交，说明这两个圆盘的并集含有几个特征值（按

代数重数计数），并解释为何不能对每个圆盘分别沿用 (1) 的结论。

3.3.3.3. 设  按行严格对角占优，证明：

4.4.4.4. 设  与  均为可逆矩阵。

(1) 证明  可逆。

(2) 证明

5.5.5.5. 设  为  维向量， 。若  非奇异，证明其逆可写为 ，并求标量  的表

达式。确定  奇异的充要条件；在奇异时求 。

6.6.6.6. 设  是  上的向量范数，对偶范数定义为

(1) 证明  是范数。

(2) 设 ，且 。证明存在秩一矩阵 ，使得 ，且其诱导矩阵范数满足 

。可使用如下引理：对任意 ，存在非零 ，使 。

7.7.7.7. 对 ，定义从向量一范数到无穷范数的诱导矩阵范数 。证明

8.8.8.8. 设 ，证明
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9.9.9.9. 设  为一个给定的诱导矩阵范数，  且 。证明  非奇异，并证明

10.10.10.10. 设 、 ，且酉矩阵  满足 。证明存在矩阵  使

 

    

 

   

 


